Ein Beweis des pythagoraischen Lehrsatzes

Rechtwinkeliges Dreieck
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1. Die Winkelsumme in jedem Dreieck ist 180°, bei einem redkiligen
Dreieck ist dahep =90 — a

2. Bei Dreiecken, die verschieden grol3 sind, aber gleiche Winkelnhabe
verhalten sich die Seitenlangen proportional zueinander. Indem man die
Hohenlinie einzieht erhalt man 2 solcher Dreiecke (a-h-p und b-g-h).

3. Wenn man in einem beliebigen Rechteck eine Diagonale ziehtmeail es
dadurch in 2 gleiche, rechtwinkelige Dreiecke. So hat jedes digsercke
genau die halbe Flache wie das Rechteck. So kann man die Flache eine
rechtwinkeligen Dreiecks bestimmen, indem man ein Rechteck dartber zieht.
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So kann man sogar die Hohe des Dreiecks, aber auch p und g bestimmedieohne
Winkel zu kennen:
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Pythagoraischer Lehrsatz
Beweis durch den Vergleich der Flachémiad p ¢
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In denbeidenDreieckerdesselbefVinkelsa zwischeraund pist:

Im DreieckABD: p=altosr

ImDreieckABC: a=cltosxy

k =cosa mannehmek anstatdesCosinusr alsVerktrzungfaktor:

pl]::a[IkBE=a2

demnach ist das griine Rechteck flachengleich mitglginen Quadrat

beim blauen ist es genauso, wenn madurch3 , a durch b und p durch q
ersetzt. Es ist namlich bei der sog. ,Projektiooh\a auf p die Verkirzung um
denselben Faktor wie bei der Projektion von ¢ aukeil der Winkel derselbe
ist. D.h., was durch die Projektion der Seite dasadpates beim griinen
Rechteck entstanden ist: Was die Seitlange vongerg#er a verkurzt ist, ist
die Seitenlange von c gegenuber a um denselbemnrFadtiangert. So ist die
Flache des Rechtecks gleich der Flache des Quadrate
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Der beste Beweis des Pythagoraischen Lehrsatzes
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FGroﬁesQuadmt =Cc + 4F
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FGroﬁesQuadmt =c" +2.ab= (a + b) =a"+2ab+b

darausfolgt: ¢’ =a’+b’
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